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Clasa a XII-a

1. Fie G = {(u,v) | u,v € C, u# 0} si ¢ : C* — C* o functie cu proprietatea cd legea de
compozitie 7 o” definita pe K prin

(a,b) o (¢,d) = (ac,bc + dy (a))

este asociativa.
a) Sa se demonstreze ca (G, o) este grup.
b) Si se determine functia ¢ pentru care (G, o) este grup abelian.
Marius Perianu

2. Fie functia f : R — R, f () si F' primitiva sa care se anuleaza in origine.

B 1+ei”
a) Sd se arate cad F (—1)+ F (1) = 3

b) Definim sirul (a,),>, prin ap > 0 si ay11 = F(a,), pentru n > 0. Sa se calculeze

n
.1 aj
lim — E .
n—oo 1, a
1 vV Yk+1

Florian Dumitrel

3. Fie functia f: R — R, f(z) = sinz?.

a) Sa se arate cd f admite primitive marginite pe R.

b) Fie F' o primitiva a lui f cu proprietatea ca F'(0) = 0. Definim sirul (a,),~, prin
ap € (0,1) §i apy1 = an, — F(a,), n > 0. Sa se calculeze lim /n - a,. B

n—oo

Florian Dumitrel

4. Fie p un numdr prim gi ¢ > 2 un numar natural. Sa se demonstreze ca numarul ¢ (a” 4 1)
se divide cu p.
Cristinel Mortici

NOTA.
1. Timp de lucru 3 ore.
2. Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare subiect se redacteaza pe o coala separata.
3. Fiecarui subiect i se acorda de la 0 la 7 puncte.



